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Institvti Ratio. 



^ondnenfttr lioc Iibello Analyscos Combin^toriae ^ quaeAione^ fres ex plurimis 
altis» quae forma aeque univeriali, ut hic apparent, nusquain, quod equidem fcfam;, per- 
tracflatae repenuntur» et quarum mvefligandaruiii occafloncm praebuit mutua nlatio expomn* 
tium ei coefficientmm in aequationt: 

[i -(flj^+ijc*. .)] * [i— (a«+i*^.-)]^» . • .{1— («r+«**. :}!^=fi -- (ax+ bjp» + cx^.. . + njc". .) 

Propter Meihodi Comiinatoriae in quaeflionum analyticanim fblutbne hic adhibitae ipfarum- 
quc quaeHionum indolem vcium eft mibi, non abs re effe, propofltiones aliquot nondum 
latis notas praeparationis loco praemittere, quibus ybnw«/a« dignitaium PoUjnomii diverlae 
ct quaedam de Combinaioriis ^nvolutionibufhoc in libello obviis, continentur^ut deinde^. XXVII 
icqq. remotis omnibus impedimentls , rci p<^t iumma afPerri ejusque ufus exempiis nonnul- 
lis iliuflrari. 

Si quidcgo effccerim, combinatoriis involutionibus ad Analyfeos thcorematftfizmmi mo- 
mCRti transiatis , eam ob rcm Hudium^ quo me discipiinis Mathcfeos tradcndis dicaw\ cuique ut 
probetur ab illis non alieno^ jam in votis habco: Pekitis vero iiitlsfacm non, nifi in poflerumt 
coiiabor. . - . , 

, . s. n. 

m 

*) Theoriam artis combinatorlae ejusque ad Analylin appIIcatioDetB» HiXDENBnRGitrs, PirCele* . 
berrimuSf in operc,qaod infcribitur : NoviSifJlemaiis Pemmiatimum^ C&mbmationum eicf^ariatio» 
num ^fiMr ^tftf (Lipfiaci78i.)>pritnvis ita propofidt» nt ia ei» vclotiinfiuidanictitOycalcQlQS ni* 
tatur omois» Multa etiam continent ad rem combinatoriam et Aoalyiin pertinentia » propofitis 
fimul plorimis et exemptis et tabolis combinatoriis, ipfiua: IfiJSnitinomiiDigniiatumBifioria, 
Legjts ae Formulae. • « (Gottibgae 1779.)* O^nbos vcro mcdit^tiooibos peculiaribus, qoavia 
quibusqu^ arttficiis ad memorabile illud inventom perduftus fuerit» docuil nuper, omoia fimul 
cnumerans lcripta eo pertinentia: * ArcMv der reinen undangewaudten Mtsihmatikf (Leipzig 
bey Schifer 1794.) Heft 11. pag. ^% ^^ 

A ^* 



a» 



§, u. 

D E F I N I T I O N^ E S. 

i) Ars combinatoria res datas cx ordinc notat five literij./i, b, c, d, e, f^ g^ h » 

five numeris i, a> 3^ 4» 5? ^>/ 7> 8 ; Signa fingula Elimntorutn, colie(fVa-vero 

Ca, fc, c, rf, f ,/.♦.. A Indicis nomcn habent. 
if a, 3. 4. 5» 6 . . . ./ ^ 

a) Elcinentorum conjundiones Singulae, velvti abc\ ddd\ aicid\ fivei23; 444; 15324; 
Cbmp/mMf / vocantur , etquidem rite orcUnatoi ^ insuibus (fiafiniAra addextram 
legas) elementum pofterkis nullum antepofimm c(l p«iori» e. g. aab\ abc\ abcd\ 112; 
123; 1334} itaque o^a; eab\ abfec; aaacbi 121; jia; 12655} 11132} non funlrite 
ordinatae. 

%) CompicxiOfies dividQomr 

is Siniamr, qoales kfit m; ab\ A#; 11; i»; 33; 

• TemUmt, • * aaa\ cbc^-^cbd^ 111; i)}} 914$ 

• Quatemionef • > abb$\ adef\ 1223; t45&; 



• ititionef ' • cbtd ^••%m; i334**»*^9 

proat biim, tem^, ^uatemis^, m Elefnentis conAanf« ki hufiif appdlatioab' 

anatlogiam fmgolft cfemcntar ipia ^cwiilir yni&Mf v». c a\ b\ €\ i; »; 3; 

« ■ 

4) Cum reipicitvir ad ali({uam conjungeQdi Icgem, (ecundum^am ipfaecomplcxiones pro^» 
ducontur, 

- coUcifHo Voionum vccatur prima ClaJJis 
• Bi«jc^ntii» * fumdsk * 
m TnBoomom • teihim » 



» 



in6onum • mta • 

5} Clajj^ riti ordinata dicitur, cujus complcxiones omncs ad infiar numcrorum cresccn* 
tium proccdunt. 

«BC ati«crdiapofi)ae, «t iRtfiieri cmccutea, progrediuQtBr. 

^) Discerptlones numeri n eae vocanturcomplexidnes numcricac, in quibus etcnientorum 
cujusijue complcxionif fumma *) acquat numemm if • 

7) Com- 

*) In conipIexioiic,^iiliM elenicntoran CDm ipforam nnmero eonfaBfleiidiis noo eft. nia ab ipforom 
elcmentorum' &umericoram magnitttdine y hic a maiutodice peniiet» et in cadem daflcTcon- 

fianter 






l 

. 7) Combinationisfunmae propojitai n eae dicuntur complexiones numericfte 

^ rite ordinfttae (J>ef. 2), quae fimul di$c«rptiQnei 

43 ^ imt numeri n (Dc£ 6); quo perrinent v. c, lum- 

^ 'I )niae 5 combinationes a later& coUucatae et per 

nTT' cla&s (Def. 4.) dispofitae« 

iiiii 

8) Pirmutari datae combinationis elementa dicuntur, ubi omnibus, quibus poAunt, mo- 
dis.i^dibua tcaoapnnnntur fius, et prodeumes permutando cpnjundiones ipiae Pirmuta» 
tiouis datoi rambmationis vocantun 

» 
P R a A L JE M A. 

Data Combinatione Snmmae a ^^» JL Def) 7«) imirin proximi fiquintim QaJJit riti 
•rifcMrfile($.U^De£5)etmrfiVi/(i, %, 3, 4 ....) ($. X>ef* 1), 

Combinatio data fit v. c. IU445; ^^ »~ 17 et iadex (i, 2, 3, 4, 5, 6 ."^ . . .) 



S t> L ▼ T 



t ^i 



I. Tn data Combinattone quaeratur , a dextra ad finifinan tundo, iimnerus|>rifmB> qui iiki. 
buffaltem nnitatibus difFerat a numero extremo ad dextram et invtntuf (kic d) nnitati 
angiotur. Si talis aumenxs ooa rqNmttir» cooibiaatia dala Jfia ^oft daffis ^ute ultima, 

«iiuti 353J35- 

IL Numerus fecundum L s^udus ( jam 3 ) in omnibus ad dextram ledibus (quae adfunt)H:oUp» 
cetur, excepta tamen extrema. 

QL Numeri ad finiftram (fi quu adfunt) maneant iouDUtatl. 

IV. lo iede*ad dextrain extrema pooatur complementum fummae «. (h.'L complemeft* 
tum eft£) 

Vnde 

ft 

ftanter ideoi eft. Sic in CQBipIexione T3158 numerus deieeiitorQin eH 5^ propter qulnque Ele- 
.menta 2; 3; as 5; 8> Eiementoram vero^mifu» eft ifS-iri^^^+ilzzilS. 1n complexione 25412 
Gumertts elementQrum iterum eJl 5» foodma aotism 24« 



Vndefit: 

Secuoduni I. 

I. II. 

t hium. 



i i«44!rl 
• • 3 * * * 

. . 333. 

I J 33 3 ♦ 



cx 



ti333<^ 



• t • • 4 ^ 

• • • • 4» 



l.ILlil.lV. 1 13336 



Secundum !• 
* 1. 11. 

s I.II.IIL ti334. 
« I.ILIII.XV. 113345 

Demon s tratio. 



ex 

Secundam L 
^ LIL 
s L IL (IL 



1T3345 

«" • • 4 ■ " 
^••44* 
1*3444 



LILlil.lV. 1 13444 



Patet, iUfS reguKs Discerptionem rcpcriri. Discerptlo vero ritc ordinata eft, quod nu- 
Aicrum auc%m fequuntur numeri nulli ipfo minorcs (reg. IlL ct tV.). Coinbiimtioncm denlque 
prodire datae proximam^ iutcUigitur co, quod ultimam fedem tenet numcrus maximus corum, 
quos , ubi regulae L fadsfactum ed , poni licuiirct. 

§. tv. 

PROHLSMA» 

' Combintttionumfummatfropofiiae n clajfm quamlib€t,y^c. mtam {vhim<n) eonjirueri, 
dato^dici (i, i, 3» 4« • • •)• 

« S O L U T-I O. 

t) Scribantur (m ~ i) unitates, alia juxta aUamj et vltimo loco complementuni ad 
Summam n; !• e. {n — m + 0- 

S) Ex prima hac com^inatione per regulas $. IIL deducatuf iecunda , ex (ecunda tertia 
atque ita quaelibet pofterior ex proxime priorl , donec iftae reguiae. amplius adjiiberi 
nequeant, atque omues .Combinationes expreftae erunt. 
Eximplum^ Si ir =: xo, ni = 5, producitur 

fecundum i) prima combinatio 11116 



7) fucceffivc relfquae omifts 



I t t 3 4 

11224 

112 33 
12 1*23 
la 2 2 2 2.*) 



\* 



§. V. 



*) De nmnerornffl diicerptloDibua egerunt HrNOEKBtTRGnrSi Vir Celebenimas» (/hj^/uV. Di- 
gnitatum Hi/t, Lig. ac Form. p. 73. feqq. et p* 129. feqq. et Progr, quo iWminorum ab infinu, 
HnomiicHgHitatibus CoefficienteB Moi vrak Airosy^^f drdinem lexicograpkicum ofienditur Lip- 
fiaei7950 et ToepfjecruSi Vir Cliriffimaa, (Combinaiorifchi jAeafytik ttc* p. tSO 



EXPLICATIO* 

I 

Combinatforium /ummac propofitac n clafles (§. U. Def. 7.) ex oidiae per Ifferas majo- 
Tes Latina^ A, B, C, D^ . . • • • ct numerum n, iequeutem in modum, notautur : Sit v. c. fiunma 
propoCta » = 8 ^ notabitur 

prim tlajjis combinaticmim fummae 8 i« c» s Signo 'A1 



fecuuda 



I44J 



rit6 



8B 



/rr/ia 




«C 



1*33 



quaria 









«) 



qninta 

fexia 

fepiima 
offava 



{11114 
11123 
11232 



' Index eft 



} 



fniiia") 
IIIII22J 

^ I11IIT2 

» niiitiT 



8E 

«F 
«Hj 



Numerus n Qxic 8 )» qni Hterae majori hic iungitur a laeva , dfdtur Expone^r fummat 
(der Summenexponeut}» Literae cuiii nameris SigtM ChJJium conftituont. 

SMion L Index fi^is combinatonis iemper adiicrcndus, quod, illo omiilb, combi* 
fiatoria figna ipia inteiligi nequeunt 

Schottan IL Signa "M* et ". Tii diligenter 'distinguenda fant lUud enim ilajfem 

•ombinationum lummae n duodecimam^ quia M duodecima efl Jitera alphabeti A, B^ C, D^ « «^ 
hoc vero, in quo Jft alterius eft alphabcd, mtam gcncraliter claj/em iXprimiU 



f Vt 



4. VI. 

P E F I N I T I O. 

t 

CombinatioBif fnminae propo^e n ex elementif UtBratihaT cae vocantur Coixiplexiones, quae ex 
numericis ejusdem iiimmae, lecundum prol)Iema $. IV. produc^is, oriuntur^ (1 ioco nameroruni 
(r, a, 3, 4 ... literae Iris reipondeiite« ponantur, lioc niodo : 

151 ' m] ■ bf] 

iU = 6B ,*is = «B «•>= «B 

"J «J ddi 

aad] bbt) 

, «*f).= 6C bcd^=s6C 

bbbj , ticj , 

iimJ — " aabhf~- " bbecj-' " 

1111» = «E aa«>& = «E WWf == «E ' 

luiii. = 6F aaoBaa = ^F W}bSb =ir «F ' 



HS\ = <^C 



0,2,3,4.5.6) (a.b,c,d^f,fy (b,t^d,€,f,g\ 

\»#a. af^tS^fi-^ Vi,a,3»4.5. 6^ 

ubt tndices inferius hic appofiti ^endunv «d ^ttps numeros literae pertinent* Hinc intelligitur^ 
quid futurum eflet , fl iiuiices fuiflent 

rc.d,w,fg,h\ ^j rd,e,fg,h,%\ 

i- vn. 

.ExPLtCAtlO* 

F^raduM: fij^is claiHum (§.V«)homonymae literae Gemianicae minores, vekui 

tt"Aj B"Bj iC^C} *"D; f"Ej ^-/ Wt^ft 

A r, i, ^ /, g. . . . \ 

\tt 2> jf 4, ^, ,tf. * • . .y 

indicant, IingulTs Complexionibus literalibus praeponendum efle Numernm permutafionum % 
quo {ciiicet docttur* quoties complexionis elementa fui^ transponi queant iedibus ^Def. 8)* Sic« 
fdCiDO^H» eil:- 

*) Nameraa permatatiopnm ooi^plexionia b c d ef,g h .«'•«.; Sibi «lementa mjmero «i 

fuot omnia diverra, eft in. fH — i. m — U 3* 2. 1. , Quod li autem inter baec aliqua 

fimt eadem nomero fi ^ alia nmnero r et alia nomero ) etc. fit numerui permutatioDnm 



WD = 






^hbbf 

iibbci 

« bbbiU 

\ Mbecd 



> et 






xCCCC . 



e«E = 






{^iobbccc^ 



.§. vnL 

THEORSMi^. 

/ 

SV y = 5x -1" '** "h '^ "f" '** 4" • potemite iategrae pofidvae hujus feriet, 

fign» $k VII. explicatis expreflae, «x ordine ftiot: 

y = a'A* + <i*A*» 4^ a^A*» -f a*Ax« -f oi^bK» -f a'Aj«' + -f-a "A*" -{- . . . 

y« = &•»*» + b'Jb«» + i*Bje* -f- 6'Ba» -f b^ -f -f 6"By -f b**'Bjc +'-|- . . . 

y» = c»C«» -i- <«C** -f c'C«' -f c«C** -f ,. -f e"Cx"-i-c^C*^'-f t^**^*4-. . . 

n 9 f a if te M 

rb, £t d^ $^ fr g ^ 

Termia» hic fiijiul apparent gmeralw d^nitatum y\ tf» tf^ • • . • y"» 

Huju» Theorematis demonftratio e^t in ynfinU. Dign^ §. XXUI. Cf. NovJ Syji* 
p.LIV. g. 

§• IX. 

PaOBLEJiil. 

Dignitatis y" §. Vllf. tcfmiauw<.^Qftruere quemlibet independenter v. c. pofilo ni=:49 
dignitacis ^ terminum &ptliiuuD. 

SOLU* 

_ «.m.,.m-^m-,...^.. f. xn gj^^ numenw pemmtaHonum combinatioma bedtfg eft 

4. 5. 4. ?. ». « = 7» conplexioms autem A*tf'i = ^TTrTi" ^* C^^* Hindknburgii ^ii* 
y&ii/. Dign. S.X«l.p.3a. lfyv.Syfi.Pirm.^04. KAESTNERI. yiRl SFMMI. Anal. endL 
GrHJien ed. 1794. S«34*) Huuc numerum (combinatorium fcilicet orfgine), in complextonibni 
fomiularum po^mMnii oecorr^ntem, eoeffictenUm pofynomialim dixit Hindknburgius (Ato. 
^fi. p. IX.) ad BMlGgiam Coefficientis blnomialiSy quocum etiam fitepiilime conjungitur. 

■ 



■^ 



mm\ 



S »0 I- V T 1 -O- 



Ex termioo nto m^*"'c5f( Jir^t"*' fcriei y" ($. VUL ) fequltur, pofito »2=:7 ctw: 

dignitatis y* terminns feptimus b '^D^"^. Ita(]ue« ut producatur terminus quaefitus^ 

(&,r, rf.. A ^ ^ 



L Discerptionuin numeri ro. 
clafHs conOruatur quarta 
iecundurn $. IV, 



.f 



1117 

1126 ^ 

II44 

1335 

xa34 
1333' 

ii33 



IL Numeronmi loco ponan- 
tur literae refpondent€« 
.($. VL) fecundum Indi" 

ccm C^*^^^^^'Ag''^ 

• • • * • . « » 

bifcg 

bbee 

btef 

bedi 

bddd 

ceci 

€cdd 



III. Complexionifaus llterali'* 
bus prae/igantur numeri 
permutationum ( Cf. §. 
Vn. ♦) et fingiilis pote- 
/lasy* jungatur. . 

Abbbhy^ 
iibbcg 
i%bbdf 

hbbee 
iibccf 
i^ede 

ifiddd 

icece 

iccdd 



Eodem modotermmus quilibet poteflatis g^ in ichemate fi^enti reperitnr; 



Fst iecondum L 



(4) 

titi 



Cs) 

-<in 



(6) 

1X33 

iT8:i 



C7) 

iif4 

1123 

iZ2Z 



iecundum IL 



ibbb bbbc 



bbbd bbbe 

bbec bbed 

bccc 



11T5 

IT34 

II33 
IM3 

222% 

bbbf 

bbe$ 
bbdd 
becd 
icec 



(9) 

ftlT^ 
1125 

1134 
1IS4 

"33 

a22i 

ifbbg 
bbcf 

bbde 
bccf 
bcdd 
eccd 



Seciu- 



ma/sm 



iecUQdttinin. J*5=; -^bbbb Af*-|- ^bbcx^-^ ^bbbd 

6bb cc 



;c*-f. ^bt 

iMcd 
^bccc 



tzbbce izbbcf 



6bbdd 

^^bccd 

tcccc 



izbbdc 

itbcct 

izbcdd 

^cctd 



Scholion. Tcrminos quaefitos integros"dignitati« y* feorfim h. 1. icripCmus idquc fe- 
cimus majoris pcrfpicuitatis gratia, fed apu opus eft hac difiincflione, qui^ fiatim potcft tecminus 
i[uilibet per compiexiones inlL exhiberif addiendo nnmeros pcnTAitationum complcxionii}us fin- 
gulis a lacva, variabilis autem x poteAatcm Fcfpoodentem a dextra. Exercitatus paulalum poterit 
etiam» praetereundo I. illico icribere complexiones Utcrales in II. et inde conficere Urminum ^uae* 
ftum(lli.), qua re totuin negocittm et contrahitur et fublevatun 

£ X F L I C A T X 0« 

Coifficiintisbimomhter^ cnjuslibet exponentis y, fequentem inmodum notantur: 
^ exprimit ' J!^ ' • ' -.-.— • 

. , •• » . Stholion L Liquct m nuUum hic nifi integrum pofiti- 

**"£ f ^•^^J^^?'^ vum fignificare poflc numcrum. Coefficiens binomia' 

^Ts . >«c»-»).c»'«Ky») lis generalis^ hoc loco iwtus, litera alterius alphabeti 

notatur, quo cognoscatur, eum efle generalcm. 






f 
f 



r. (y-OC'-»).- Cy-*i+») 



r. 3. |. 



'• Schotion-IL Jam figna quoque fequentia ex /ignis $. X et VII. conipofita facile 
intelligentur.v. c. 

^ ' ■ «ScSC 

qupd jubet, confirui tertiam Claflem combinatioiium fummac 8 cx clementis (6, c^d^e. . .), quaeeft 

8C =r <6rf» 

^cinnumerum permutatlontjm cuivjscoinplexionipraeponi, fit 

. B CC 



10 






e«C =r 






6bcf 
6bde 
3 .•»'/ 



— ^' ^4 . 



tompleTuoxVJin dexiique iummam muitiplicari per produccum ^C nr ,7^} quoproducitur: 



^ScSC = 



'*t»3*4«--^ 



i.a.3 



+ 6bcU\ 



T H S O K E V A.' 



-l-'So'-'cCl +'€ ffl" c "C 



A 

fi 



z 



m^ 



• 9 



01, f » dy €1 fj .... ."N 
i> 3, .3, 4, 5 .y 



4-'m«i!:wj»f 



ubi /4, ietvnumeri quieunque pofitivl , negativij integri , fraeti ejfe pojfunt 

D E M O 1) S T R A T I O» 

Adhibids fign» coefficiendum binomialiuni ( $. X.), fk binomium 
Jam, fi ponitur 
iacta fubftitudone potemiarum hujus feriei, §. VUL exhibi&rum, (equitur : 



(a-^^bx 



+''^ a" y* 



-^rma^-y 



-f'n«^y' 



m 



.'T(o''[o'Aj(r4-a'Ax'-}-«»A*4-..«+ «"Ajc^-f .,] 
••iBa'" [b 'B^^-f b'B*»-f . . . -fb"B*"-f . . .] 

•'gfl'» [c'C*»-f ...-f c»C*"-f-...] 



+'tl7«'-'»[m-JTfa''-f . .-f m"J^. . .]' 
4-Tra'"[n".;V3^,+...] 



termioisqUe iecuAdum potentuis tpiandtatis x digeftis : 
(fl-fte-ffjt^-f ''^+ •♦.)' = 



a^^-f ')ta'"a'A«' 4- 'Xa^a^Al** -f '»a''«'A 

-f^fSa^-fc^B! -f'g5a'*B 

^-'^«'•'cC 



JC*-^ * • • « . «' ~ ~ 



I» >> 3> 4> 5*...y 



'3(a">«A|*--f . . i 

'SJa'-6-B 

'^«»* c»C 



+'ttV^»t5»e 



-fHa 



■ J 



vnde formiik prodit Thcorcinatis, pofito utriiique Vsr 2»*, aiUitoque factore s'''. (Hinjdek- 
2URGXUS iVbt;. 55^. p. LIV. 7.) 



SckoHon» fbrmalat dignitatum Infimiiinmiij his et §. VIIT. propofitae, vocantor eombi- 
natoriai , quod fignis utuntur combinatoriisa Fluribus ttrminis /ormula theortmatis exhibetor 
in tabula adjecta. 

§. xn. 

P & O B la S M A« 

Digttitati^ p*' (^.TK.) eonfiruere terminum quemlibet indepenJenter, r* cJuhdHimum. 



SOLUTIO* 



la 



■p 



S O h V T l O^ 



I© 

19 

37 

4« 

55 

1IS 

127 
136 

145 
fa6 

S35 

244 

334 

1117 

IIA6 

II35 
II44 
12%S 

»34 

1333 

2214 

2233; 

11116 
2I12S 
I1I34 
TI224 
II233 
12223 
22222 

1IIII5 

IIII24 
1II133 

1II223 
212222 

I111II4 
I111I23 
IIII222 

II111113 
11111122 

IIII11II2 



I teg I 



+W 






='€a'»c"C 



+'D« 



r-4 



4 ' 



"©«"•♦b^D 



r 3^6» 1 

: \ 6beh 

6bdg 

M J 'bef 
iceg 
6edf 
zeie 

. idd$, 

f *bbbliX 

libbeg 

ubbdf 

6bhee 

^ ttb ecf 

nbc de 

^ddd 

^ceee 

l 6ccdd 

fSbbbbg-l 
tobbbef I 
. iobbide [ 

-f'€o'» iiobbece} ^^Srt"' e "E 
iobbedd 
iobe e cd 
icceee^ 

f sbbbbhf] 
\iobbbbet\ 

+'5«'' 4 iSbbbbddl a= V«f'*f 

lisbbteetj 

(lbbbbbbe-\ 
4ibbbbbedi s=:''®a'-»g'«G 
iSbbbbceeJ 

j_»ft »1 / *bbbbbbbd\ 
^ ^" \2ibbbbbbcc} 

-f^a" [9«MWMf] 



*!(«'•• o-Aja'"*-* Numerus termini quaefiti (h. L 

ii)uaitate minuatur,discerptio- 
numque numeri refidui claf' 
ies ex ordiaeoiBne«con(lruan- 
t* ($. ir.) 



=W* 6"B 



;j 



='W'" 



niinun +'Jta^'^[ ibbbbbbbbbb] ^''^''^^K 



2) Ijoco nameroiiun iubftituantur 
($♦ VI.) literae refpondentes, fc- 
« cuiidum indicem 

Vi U%i If 4» 5» p, r# S« 9»w. • . .-^ 



3) Complexionibus fihgulis prtcfi- 
gantur nufiieri permutationiim 
- literarum .($. VII.) 



4) '4(fl*"praepOnatur/?fiiwfl# claffi 
''SSa"' , « fecundoi • 



'Da' 



-4 



quartae 



(vide$.X.Scliolion//) 



5) Complexionibuiomnibusadda- 
tur factor communis z^^' 



^BVLis^BjrBiAttO. 

Haec tcrminorum conftructio 
per partes congiuit cum tcrmino 
generali fomiulae dignitafum infi. 
nitiuomii combinatoriae ^. XI. Q. 
E. F. ^ 



■H 
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ScholUm. Teimiai fi <>mnes feriei p' evolvuntur eodem modo ^ quo hic DndeciniU5> 
^ro^tformula dtgnitatum infinitinomii algebrmci ixpreffiu Hujus termini primi dcceni in ta- 
bula adje<5la conipiciuntur, eam<}ue ob cau£un hoc loco undecinius evolatus eft» 

r 

EXPLICATI0« 

Sit p = az^ +. A***^' + ^*****^ -|- • • • • ^ $♦ XI, Coe^icnUs dignitatis p" ex ordine 
hi$ etiam notantur fignis : 

P'ki txfikmt coefficiiniim primum i.e.' ^nf > 
pVa * • ficwndum • ^tf'^K 

pV; . • teriixm # ''Xim^A-*-''»^*!! 



« . . « 



p[a,A,f,</...] (b-, e, dt t^ f, .^. , \\ 

Litera p icrlicet feriem inditcat^ \ idi^ititis ipfios /exponentem, x cum numcro adpofito 
cocfficientem numero ipfi i^eipondenrem. Tale fignum c. g. p^KCm+O euunciatur hoc inodo : 
Seriei' p ad cSgnitatem ixpomthtis v tveSe» eoefficims (m -h i) ^^* 'HixiR &quitur : 

p'=pV.l2^''^+p''Haa'''+^+pV3S''^'*4-p''K4;5'''*+^^ -I- — - + P Vm+i) «''^"*' 4:...//- 

p{ «> ^9*» rf# ^ •••••• ] 

Haec cocfKcientium notae dignitatis p' Signa lotaiia vocantur, formulaeque ex illis 
compofitac, formulae locales *)♦ Signis et formulis localibus adpofitum fignum p [a-Jj-tC^dyC. . .] 
dicitur Seaia eaque fimpliciier lcriei datae p coefEcientes ex ordine indicat, ScaJa igitur diii- 
genter ab indice ($. H. Def 1.) dininguenda efi ; hoc enim docetur, quos ad coefficientes disccr- 
ptionum claffcs referantur **). 

Scho' 

*) Signa localia coefficientiim efc terminomm iniegrorum (ubi ponitnr? pro «, velnti p^(m+0 ) 
prjmas nfurpavit Hindknburgius (S^nfinH' Bigu. p, 71, 3; p. 93 — 98; 136 — i^O- M^- 
Dor, qoac hic adhibetur, notatio Nov. Si//l. p. XXXIir,^. De fignorum hcatinm cum combinaioriis 
GQmparatione Ib, p* LI — LIIK /i. Paro/. ad Ser. Reverf. p* VIII« 

**)RoTHit;s, Vir CtariJJtmuSf inJifcello cmtitulaszFormuhedeJerierumrevirfioHedemon/lraliom^^ 
ver/atis, Ltfifiae^^^g^. Scalas introduxit. Signa idem iocalia in hac difiertatione ingeniofe ailJubuit, 
earumque ope fbrmulam de ferierum reverfione combinatoriam, ab £sch£Ndachio(i789) pro- 
pofhara , primua ^t rigorofe demonfifavit. ^ 
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» • * 

SchoUtm. Formula localis, exetnpKloco hic propofitat dignitaiumlnjimtinomu for- 
mula appellatur locaUfn Hacc quoque in tabula adjecta exprimitun 



Sed haec ile Infinitinomio protultfle , Iufiiciat« Fergimus ]am ad ea expiicatida , <]uae 
rem noftram propius attingunt» 



I 



5. XIV. 

. r'»D' E F I K r T I o. 

Variationes fummae propo/ttae n nominantur discerptiones numeri n ($, II. I>e£ 6* ) 
ilne discrimine omnes^ five fint xite ordinatae, five son* 

4» XV, 

E. «.• "• ♦ 

s:pi.icatio« 

In fchemate appofito A^ Variationum (ummarum x, a, 3, 4, $ ($. XIV» ), Variatio^^ 
nes fiimmarum minorum a Variationibus iummarum majorum ita involvuntur, 

rem 



n\i 



12 

3 



1 I 2 

2 a 

1 3 

4 

I I 1 2 

d I 2 

I « i 

3 ^ 

1 1 3 

3 3 

I 4 

5 



\H illa ex his pofimt exfecari, id quod angulis interjectis docetur , quam ob 
ipfa haec variadoniim conflmctio Invoii^tio vocatur Combinatono *). 



§. XVI. 



P n o 



L E M A« 



Ex invotutione Variationum n (§• XV.) tonjirucrt Invotutionm Variatio' 
num fumnuu (n -{- 1)^ 

SOLU- 



*) De' Id volutionum et Cvolutionttm (quae ioter rdiiquaa operationes combinatorias facile principa- 
tnm obtinent) naturaj diveriitate et in disquifitionibng analyticis efBcacia^ fumma et utilitate 
copio^e egit Hindewburgius, Vlr Excettentijfimus t (^Archiv deryeimn und angewcmdten 
MathematikH.h p. 13. feqq. /f. II. III- et IV. Programma fupra (^. IV. *) laudatum.) 



15- 



S O I. V T I O. 

L Variationi fiunmae ii cuUibet ad dextram unltas adponatar^ 

II. Earundem Variationum (ummae n elementa ad dextram extrema un!tate*augeantur, et, 
quae ita prodeunt, complexione» complexionibus per h prtis verticaliter (ubrcribantun 



v,c. pofito nrrr» 




pofitO ffSs, 


pofito n=i$, 




datumeft 

• 


Jj 


datumeft «|» 

3 


datum eft 


3 t 

1 9 


hiac fit| pcr. I 


JLl^ 


liiiicfitpeirX x{.i 

1 ••i 


^> hiat; fit per L 
I 


»1 1 1 




* 






1 1 I 








• 


3 I 


fCtlJL 


J}'\ 


pcrUIL >{i) 


ij perI.IL . 


t 1 1 II 


' 


»1 


iLl 


1 


a I X 




' 


- - . - - » 


a 


1 2 I 


" 


% 


s 


2^ 


^ i 


■' 


, 


1« 


j 


t I 1 
ft 3 


# 




' 




« 3 

4 



D 8 II N S^T 11 A T I <K 

Ponatur folutxonem propofitam problemad iatisfacere, fi quMratur Involutio Variatio- 
nuni fiimmarum i, ^, 3> • • • f ; Variationes autem fummae (p + i) regulis traditis non reperiri 
omnes, ied unam vel plures deefle^ Jam quaelibet deficientium Variationum fummae (p + i) 
defineret 

vel in ip£u» unitatem v. c. 321. « . .'• laz 

vel in numerum unitate majorem v. c. aij*. / .', 53* 

Si iUud^ deficeret gai. • • 13, fi hoc^ deficeret ai^. . . • 5» in Variationibus (ummae praeceden- 
tisj;; idquod luppofitibni repugnat. Eodem modo ofienditur, eandem coraplexionem noa 
poile faepius occurere. Condat autem, fblutionem iatisfacere problemati, pofitoj7=i, et^sa 
itaque iatisfEicit etiam pro Variationibus fnmmae cujusiibet^ (f^^^^^SMiS}*** quaereadis. 



$. XVII. 



10 



^ t 



« . 



B. 



'IM 






a 2 3 

4 a 

1 3 

6 



- I 

1 1 



5 « 

4 5 



f. xvn. 

s * 

E X p 1. 1 c A T I o«: 

In fchemate B Coinbinationes fummarum i^ i, 3» 4« f > 6, 7 ita exhibenr 
tar^utelementorumordo fitinvcr&s ipfaevpie CombinatioDes cooftituant 
Involutionem Combinatoriam (C£ $. XVJ 



§. xviir. 

P&OBLfiMA. 

JCje Invotutioni Combinationum fummae n §, XVII. conjlruiri Involi 
tionem Combmationum fummae (» -f i). 



SoJmXS tto» 



L Cuivis Combinationi fuimnae n adponantur a dexfra unitas, 

II. Vnitate augeantut extremaad dextram eleuienta earumcomplexionnm, qiiae vel dua- 
bus terminantur elementis diverHs, vel uuipne ($. U. DeL 3.) conftant , et quae ita pro« 
deunt, complexiones complexionibus per L ortis verticaliter rubrcribaiitur, - 

v.c. pofito »= < f pofito « r=t 4 , pofito 1» = ?9 



datum eft 



'1 



di^tum 



.'h 



datumeft 



M' 



hiuc lit per. I 1 1 1 



hinc fit per L 1 1 1 



t 
I 



binc fit per I, M * 



I 
ft I 



I 
I 



31 ' 



perLIK 



9 



.per I. II. 






p«r I. IL 



i|« 



a 2 

4 



Scho' 



Solntimis iuqus demonltratio eadem eH, quae io $. XVI* 

Scholim. Involutionum genus ab eo ; ^uod $« XV — - XVIIL propofuimus » diyer- 
fum> hic vero non adkibituni, extat m Infimit. Dign.^. 79. 86> et p. 133. 

§. XDC. 

EXPLICATIO; 

Si Vioriationet fimmarum i, a^ 3^ 4^ . . . » exhib^antur involuforic ($. XVI.), et nuoiero- 
rum ioco ponantur JBlerae n^b,t^d^*..u^ faaec InTOlotio Variationum ootetur iigrfo: 

T# a» $#..»a/^ 
at^ue, H cuilibet complexioni numerus primo a laeva fuorum elem^ntorum refpondem praefiga^ 

tur, id Variationum genus fummae n cumfuis Comitibur num$ricis^) expcimatur figno : 
Extwpla, Fro iumtnM n Talorlbus h^ihA^S *• ". prodeunt: ' 



1'^ = i«| 
tt " 



Variationes £muiiae i com fids comictbus, 



Variationes fiunmae a com fiiis comitibt». 



ffj — ja\a\a 

lab 



(aj},c\ 



fimsmae j coih fiiis con\i|ibusv 



i'3- 



^) ScilicetHiifDSif BtrRGivs, V. Cd. eompIexioDomllteralimn Clmites numititos ab Iprarom oo» 
meria permotatioDaffl 67eeoefficieniibnspolynomiatibns(Cl% VIT.*) diftmgoitf eta qoacDtique 
polynomlaliott modiiicatione> aot alhi legf qooDfioa nomecos Comiks eomptexiomm 
ooniiDat ' . ^ 

V C 



/ 



r 

t 



T% 



i*^ = 


' ta\ 


«f 


a\a\ 


(a^,c4) . 

V»« h l»4-' 


. ib\a\a 




lab a 




v\a 




xa a b 




2b b 


\ 


la c 




J*£ 


VJ = 


ja\a 


a 


• 1 
a n 




2b 


a 


a a 


« 


ta b 

3£[ 


a a 
aa 


• 


laab a 




Qb b a 




la c a 




4da 


^ 


W a ab 




2b ab 




lab b 




itb 




ta a e 




nb^ 


• 




1 


lad 
5* 



VariatuKiet (ommae 4 cttn tak comititn»^ 



Variationes luxnime 5 cum luis comitiI>iMt 



efe. 



etc. 



$. xx: 



laToIutio Combinadooiim fumimae n ex elementic a,b^c,d<,.:.^n ($• XVHI et $^ VL) 
AOtetur (jirch. dtr MathMefLll^. p. 4x7, 418} figno : 

^ -j :r5 «A + "B + "C 4. D + • ; : ; 



(a,bfC^..n\ 
\ »» ^ fc • • •/ 



^V|^f4«*«*«« 






b 4i 



:) 



.+ ".JV 



«N 



I 



»9 

€t, ii fbgolis ccmiplexioaibus praefigatar ntiinerus pem Hgno: 

Si denxque numeri Pennutationnni^ per £unmam n multtplicentur ' omne$ / quilibet autcni 
numero elementonim complexiooi^ 9 cui adpontua eft, dividatur, haec Invoiutio ComiM. 
nationum fiimmaen ex elemei^s{i,b,c^df^..n cuni nnmricis CamitiburBiis (C£ §. XIX. '^) ex- 
primatur figno: 

(n^b,Cy..n\ ^Oy bj c, d, e, . .\ .n\ 

■«» «f )» . *»y Vk'» «» t» 4» • • • • • »y 

J&amptcL Pro lummae » valonbut I1 8> 3^ 4» $f prodeuot: 



t 

V, a. 3. #• 



Ifll 



I- 



cs ta\a 
ss ia|a 

"1* 




e 



ss I«)a 
4^ 



a 

a 

a 
a 



j^ 



3 




3_ 



(t t- .0 



a 
a 



5L 
ibb 

4 



(a, *, rr <r\ 



°ii 



PJ = ifl a 

(ajb^4ic\ A^ 



a 
a 



a 
a 



a 
a 
a 



^b b a 

Srfja 

yb 
5^ 



(a, ^, r, A ^'^ 
i> a, 3» 4» 5/ 



Scholion 



ao 



Scholion. Sipia hic et $• XIX. exhibita iiml mvolutori^g iA qoibttf rccta literA J; Com- 
binationum, obiiqua vero ^; f^ariationum mvolutoium conftniAionem (§ XV» et XVII.) fecun- 

dum indicem (^ "'^* «^ ^- . • » ) Jitert n m fronfe aiKVa (iimmam et ffermamcae minores i et i co- 

mites complexionum refpondentes iignificant, 

y 

TjliEOKCMA. 

t 

t 

(«9 6, r, rf, ii> 
ti «1 9» .4» -...«/' 



unde V dignitadbQs ieriei y iecundum §r. VlIL eippeffis ^kpt rta di 
dem potentiae quantitatfs x conflituant ieriem verNcalem « prodit : 



Log.wa. [i — (a»4-*A:^4**« ^*- 43=? -- C-r-*4*~r 

6*B 



*^ 



a*A 



4-^;^ 

4.^^ 
."^--T 



*'4^......_,.4 



«•A 



+ 



b"B 



*"+ 



• • • 



+ 



c"C 



v- 



(a^ b, c^ d^ f . • . • iff. . • • «^ 



1 B 1 

T — T 



Coefeciens termmi genersois^-^ — | — tTI — r'""+ 



, | ..w.r I ^ , j ^f" fccundum 



^. XX. aequaliaed ^> itaque,vai6ribus r, a> Sr 4f 5» -/r liicceiBvt poiltis loco n^wty^xiiXio oritur 
Theorematts* 

«.xxn. 



$. XXJI. 

T H K O ft X M ik 

(«^,f) (a, *) 

ia^^rd) (a, b, c) 



• 



In bis foriutiiis ekmenta iingula* a<ih,c,d^.^.., fignis fnvolutOBis $. XIX^ juncta, ad 
fingulas complcxiones, quas figna cxpriniQnt^ relbend» efict per ie danua cft. Literac iQtemcum 
iiamcris /upra pofitis dcfignant, . ^ ^.- 



*i» 



» elcmefitum (n - 1) tiatLp 
•» 

fs • (<**^) funi, 

•I 
^ n • • (» . 3^ tum^ 

* . . . . , »• 

uli' primuni clcmentum cfl a, ct «tunr» ; nemfc numcri — "ir — a, — 3,. 7, — in, fcripti 
fupra n^ diftantiam cxponunt retrorfum ab nto , ct proinde Diftantiai Expamntis vocantur. 
HiNi>£Nii. Jfov. Sjift. p. XXXVil (cq. ToiiiFF. Comb. jinal.^. 164. ieq.- 

Demonstkatio*. 

Tbcorematis ratio fiatim ex ipfa confiructione Variationum $• XV, et expiicatione $. XIX. 

ilqucn ' ^ 

g: xxiiL 

T ^ B O U E M A.. 

Etenmiis dcStdi eombindtionir pirmntatif.pirmntaihnnmqUi alia atii fnbferipta , *uti 
mos ift.fifiu ilimi$Uornm^ virtitati/ quoilibit^ totiit unumquadqui cantimtr quotii/ prima^ 



M 



DEIilOlSrSfAATlO. 

Elementum i]uodvi&^ toties eandem tenet fedem^ quoties reliqua permutail ponfuot, id ex 
ip(a Iiquet permutationum definitione ($• !!• Def. 8)* toties igitur in hac redit (km verticali» quo- 
ties tn iUa. 

ColtOLLARtUM L 

Significet m numerum permutationum combinatlonis mimeNcae (uixmiae Vi clains 
mtae, eritii. m fiimma omnium numerorum, quibus permutatiooes iftae conAant^ et com 
numerus quilibet totie^^ in hac recurrit icrie vertic^i, ^oties injUa^ fingulaeieriet^^rticaiis 
fummn eft JL.m» Sic: 



V. c. 



HJJJI 

93322 
32223 
3223« 
31121 

33222J 



fiint permutationes combinationis numericae 222^^ (§. IL I>e£ 8«) tn 
qua II = 13 , m =: 5 ) et m :;=: 10 .> uniQS itaquc ierici verticalis j(umma eft : 

CoROT«i:.AititrBitL 



Elemcnds datie combinaiioai» Summae », daifis mtae ct indicis { «**»^^^-» j 

■ - V«»2, 3.4,5,. .ny 

permutatis^ et praepofito coique permutationi numcro, <pii primo ad laevam ipfius elemento 
re^ondet^ ea re productnm data combinatione exprdflSim multiplicatur pcr -!^«lll lccofidaoi 

CoroUarium L Sic data combinatioac bbbet cft • =s la» w ss; 5, m =: lo. 

' ^bbbce^ 
^bbcbc 



atque 



1' 






tbbecb 
ibtbbc 
^bcbcb 
ibccbb 
zcbbbc 
zcbbeb 
scbcbb 
^ccbbb 



■ = V. 10. bbbce = 24bbbee. 



§. XXIV. 

T R S O R E M A. 



ti[xa"A+4B"B4-f^"C4-i>»D4-.,.+iSim"j^t+-.itt"^^ W = ^^ 



f 0, b, r, 
V^» a» 3» 



n^ ••••«• 



) 



De- 



Mi 



n 



Demosstratio. 
I. Ipla liquet cxplJcatione §. XX. eflc 

fa^ (?, r, a, . . . . fi\ ^ V,i, a^ ,, ..,7 

\ s» 2, 9» 4» • . . • n y 

IL Si pro Combinationibus fummaie n , Claflls mtae cum numeris permutatlonum fuarum 
• i.e. pro: vrP^l 

r, 9, t» . . . n / 

jp£ie harum Combtnationuiti fubftituantur permutationes ( i.e. Variationum fummae n ChCTis 
NitaDef. $.XIV.) et cuique permutationi praefigatur numerus primo elementorum (borum 
re^^Kmdens; toproducta%ao: ""JH 

(ity b^ Cf ^ % • n\ 
h H I» . •. • o/ 

exprefla fecondnai CoroUarium II. $. XXnrmoltiplicantur per-;;^.m(valorfcilicetnumert 
permutationtimmpendef adiveriltate faceohimCiijusvisiliorum productonim v^^.Vir*^} 

Itaque ^ii«A+7-i'B4-ic"C4.-J-fc»D+' J^^^-M+....+^tfj{ 

(cty by Cy a^ i^ * . 9 , n\ ^ 
'» •» if 4» 5» • » • • « y " 

Variationibafi exprimitur, fi prima , fecunda , tertia , verbo Clafles omnes Variationum 
lummae n conflruuntur et cuique variationi proponitur numerusprimo fuorumelementorum 
re^oitdens. ^ Mis variationibus aotem involutone di^ofltis oritur {§. XlX») t 

CtM'::") (a,ir,c,rf, n) 

Superefl ut exempla arorantnrr 



Pofito ns=i, efl iflf =nd| 



2b\ 

• :=^9t • <a|a a 

2b\a 
la b 



irsd, '» ta\a\ =10(11 

1h 



a 

6 



y 



V»» h yJ 



Po- 



Pofito n 



»f«# 



Wtmmmm 



4 cft ia\a 
1:b 



a 
a 



a 
a 
a 






\a b 

JL 
la a b 

7b b 

ta e 

Ad 



=;= ia\a 



a 
a 



a 

a 
a 



2b b 
Ad\ 



(a, b, c, d\ 



$. XXV 

E X P I- 1 C A X I o. 



PonaWr: 

(«) (a) (?<) 

b * 

•2 = l'J« + l'J/34---. + fJf 
(«,^) (a» (K,*) 



= laj» +ifl|i9 +♦•••+ »3^ 



»2 = ^J« + i»J/3 + .... + {'Jf : 
(a,*,r) (a,b,c) a,3J,€) 



xajarj» +i«|<r 






lald 
~3* 



♦• 



a 



~5S 








/3+..... + ijKl«]lf 



e 



••2=rj« + i"J/3+.... + {-Je 

' (B,^..») (a,b,..n) ()r,?3/>.gi) 



lCoaH Explicationem $. XX.)' 



5. XXVI. 
Thxorsaia. 



•2 



Xog. «a<.[i-(aH-*J*'. •)]• El"K«*+^' 0]^ . .[i-C»H- »*'..)]'=(^*+ ^* + . + V^" • •) 



Dbmon- 



»5 

DSHONSTKATIO. 

Sft eniin (§. XX1.)>. 1! cuique terauao index adponatur : 

liLog,nat.ii -(<i*+6je'+ «'+•■)]= -(i'3i3^i*J/3~4.i»J/3 j+... +i"J^~4--.^) 

(«) ((i,S) («,^,0 C</6/.«) 

• • • • 

fj[^.«irf.[i-a»4-®*'4-«*'4-.)]=-(rJff4-?Jff4-?Jf~+...4-t":f:^^ 

(j6 (^,53) (»,»,€) (»,©/..91) 

unde, fi coefficientes eanindeni potentianim quantitatis x per onmes feries yerticales colljgantur et 
figQis$»XXV«expriauuiturf formuia prodit propofica» 

§. xxm 

Haec ubi praeilii& fiiat, ad ipfios Itbelli fummam converdmur. In aequaticne icilicet 
fopra (§. I.) propofita : 

ubi numenis fBctoruui iadetermiaatus eft atque Coefficientium et Expoueiitium vaiorcs quicunque 
depoilunt^ 

I. Summalnvolutlonum l^^Jflc -f" |"J/3 •..+ i"Jf J perCoefficientesA, b, i;,».kj 

(a^.n) (oM..ti) «;©,e.^SW) 

IL Coefficientes a^ b, c, o, e, f^ k, perExponentes a^ /3, y, ^/ V^ ^f...... ^; et 

Coefficientes («, 6, ^ i^. •)> (</ 6/ C/ fr/ .«Os • • - (^/ ^/ ^/ ^/**0> 

IK. Exponentes oh /3> 7) li • . f 9 per Coefficientes (Offt^ r, (/'i • . .) ; (O/ B/ C/ b/ • ; • • (2(/ 9/ S/ ^/ , « .) ; 
et A, Bj c, D, • . . exprimenfur. 

Harum relationum prima et iecimda , quibu^ mnlta commdnia fuut, proximis duobns 
paragrapbis aiTeruntur , de tertia vero ab illis longe diverCgi, ' problemate de Incognitarum Elimi* 
uatione interjecto^ actum eft $.XXXL 

D $. XXVIII. 



36 



$, XXVIH, 

T H E O a B M A. '• 

Data aeqaatlcm §. XXyjI. txpofita: 

/equitftr: 

/. -2=. |"J = l"J« + . i-J/S + + i"J^ 

(a,b,c,..n) (oA--») (oA-.w) C2(,^/..9i) 

//."2= •••2* 4- *'2:b 4* *«2c + ^-"''Sm 4-....4-'Zn4-»n» 

4- « [*■"'> -f i"'^ 4-»"'^'f+- •+ »"•> +••• + »•>+ ««} 

(a>. *, f » ») . 

|+/8[i-^a+i'"^+i'^'Jc+....+i'^-Jm+...+i'ji + .n3 . 

(d/ D^ C/ • • • * . tt) * 



4 






+ ( [i'*,7»+ i"*y«+i"^'^+... .+i*'-Ji5t+...+i'J9J+,n9l] 

Oi,^,(i, srb 

Dbmonstratio» 

Sccundum ^» XXL efl : . 

(A, B, C, », •• ♦>i'N 

ct lecunauni.$* XXVI^ 



Log.tM/. [i- (««+**». . )]- [i-((w+6j«». .)f. .[,— (l(x+©y. .)]f=- [-~+-^^ • •+ -7^' 

Itaque, utriusque (eriet coefficientibils comparacis, fe<}uitur: 

l-z= n = t^^jflc + t"j3 +♦..•♦ + i"Je 

(a.b,c,»«n) Ci?>/r*.^n) (a,b;^.n) (2(, iS, ♦ ♦ JTi) 

Jatn fi.adbibentur Combinationum toco Variationes» uti traditum eft ^» XX1V« fit: 

"S = i»J = i-,7ai + i-J^ + , , , , 4- i«Jf 
(a9B>g,«n) (fl,b^^.n) O/b/^^n) (^/^/••St) 

fi?e 



9T 



fxvf, ngnis iavolutoriis fecundam $, XXII, evuIatisT 

•£ = i"'jA + i"'> -f i-',yc 4- ♦ . . + i"-^^M + . . .4-i'jN+ "»* 

cumqtie ex fomtdlB / et $• XXLV, po&o (n - m) loco (n ), (equatur : 

Formul* prodit univerfalis, tenninis recurrentibus coinpufita : 
//. "2 r^ "^Ta -f "^'ru -f'^'2c+ . . . . 4-»^£M-f , ... -f '2n+ nN 

(a, 6, c, • . • • tt) 



• 
• 



+ e [i"'^» + i"-j58+i"'^ + -f ^""^2»+ ... .+i'J3fJ-f »91] 

(2(, ©,€,.... SR) 

EX forraula /. iequitur, pofito ff=:i;2;3*, 4; 
^S = Jt\\ = laj « -f iflj /3 _f .....+ i^Xf f 

*2 = ia|a 

2B 



== iflfa 
2^ 



« 



+ wja 



^ + ... + ia/Xf 



, I 



3Z=1AJAJA' =M}fl|ajflJ + 10|0 



3B A 

42 = tA) A I A 
4B.A 






3fc 



01 
3C 



/3+....... + i^|'H 



3(J 



A 
A 



4C|A 

3B B 
4U 



= \a\a 



a 
a 



a 



a 



1L 
2b h 

Ad 



~4^ 





a 
4C 

4b 






/3 + .... + iJ1f 

4® 



21 



^f 



)( 



4D 



D a 



Ex- 



aj -.mmmmmmimm 

£xfonuul»//.veroiieqakurtpofitoA=: i; 3} 3} 4; 

•x= iA=(io)«+(i«)/3rh.,..-f (i^Oe 

•2= «Sa + a«=(i'>-f-2d)«+(i'^«+ab)/3+....4-(i'^»+aa)f 

(a) (4) 01) 

«s='ZA4.T.4.3c=(i«j«+»'^H^0«4<i\y«+^'5VH<)3+.+0*J«+»'^^€)f 

(a, K) («, >) (It ©) 

«S=«2A+.'2B+'2c+4»=<i'>+l*JH-i'JH^»+'4<i'JJM-»*^+W+4X>)« 

(«, K C»/«/«) 

§. XXIX. 

T H ■ O R S M A. 

m 

Kx oequatiime §. XXVtl. propopa 
feqtiHur: 

t ' -],x I 1.3.3 ' 1.3.3.. .m ' ' ■.a..n M. 



c 



'S '2 »2 *Z Tn 



1 a S 4 n y 

'» *> 3* 4» . • . • n «^ 



^ DEiaONSTIlA.TIO. 

Logar&tbmus naturalb factorum ad finiAnm in te^uatione efl (§. XXVI.) : 

^1134 ^ 

cui aequale fit — A. Jaoi fi h bafin logaritbmorum naturalium denotat, conHat ttkx 

X ' i.% 1.3,3 *^.a«3.,.n JL. 

ex qua aeqdatione 9 valiire quanM^ ~ A reftituto et digiutatibur duadeoi iccuadoin §. VIII. 
exprei&s, ieijaitur: 



«9 






1 






. X 

I 

4— L.6IB 






c ■€ 



!• 2. 3. 



(»2 's nc ■!: X 
x> *» 3r . • • ^ -^ 






x".. 



IQ. 



EAwro I— [iuf-|-»a(^4-c«»4*'' +»*"..]—* 



I^.fMtf^i - («f +**»..)]"..[« -Ot*+S5** . O]* 



=i 






ftwjuc, fcrMrami— CA«+B*»+c«»+...+ N**...]etQjcompanitk)nemnituta, reperitur: 

T "s «s "r. 



Sieen, pofitonsri; a; )} 4; 



(-2. -£ •-£. A.^ 

1 » 3 nj 

iy Sf 3. . . .. ^> 



I I 



,^ . «2 I .T T , 1 T 1 '2 

CZBB.^^a ^^^ *■••% MMI^ ^ . ■■■* «***•••» ^^^ ^^^^ ^^^^ 






1.2 



x 3 

L a » 



« x.a.3.^ 1 1 a 



»S CB T T 



x*2'3t4 1 X I x 



*. 



f XXX. 



/ 



§. XXX. 
Problkma» 

DaHf axquatiottibttt numtro r 

■■ ■ . ■ • ' 

•^ = 'fl(^ 4- 'ijS 4- '^ -f, -|- v^ 

V = '«« 4- '/.jg 4- *fy 4- + ''■?/ 

V = »a» -f >i/3 4- Vy + 4- 'rf . 

■ • • • * . «^ 

• / = 'iw 4- 'iiS 4- 'fy 4- 4- 'rf •) 

vaJores quantitaiam intognitarum «« j3, 7, . . ^ . f cHmiiumdo quaerin. 

S O L U T I O* 

Parf ptior. Kcperitor m regulis^ quae ^uuntar : 

1) Cornplexio o&ri • « • . r toties tn Gpluaiina verticali fcribaturj quoties elementa, 
I» i># 3^ 4 -• • • ♦ ^' pcnnutari polTunt <C£ $. VII*). 

9) In hac Colomna (i) litertt Hngulis Cohiplexionis primae acHcribantor» veluti exponentes, 
« laeva elementa fingula pcimae permutatiouum a numeris i, a, 3 . . . . r oriundamai 
(prodit *ii *& V . • . • V) 9 et litetris complexionis iecuiidae elementa iecundae permutatioiiis, 

literiscomplexionistertiaeelementatertiaepermutationls, etc. 

S) I. Complexipnibus columnae (2), qnae locis imparibus cohftitutae funtn praefigantur 
viciflim figna + et — donec 'a mutetur in *a, deinde figna — ct -}- douec *a mute- 
tur in 'a, deinde iterum figna -f- ^^ *-^ donec Hl mutetur in ^a^ etc. 
II. Compiexionum paribus locis confiitutarum cuique praeBgatiir ^contiarium fignum 
complexionis proxime praecedentis. 

4) Repetantur ea quae fupra (1,2,3) praecepta fuerunt, ied tamenr ita, ut in hac altera, 
quae prodit, columna ubique ponatnr* s Ipco a. 

5) Sumtna complexionum cum fuis fignis columnae pqfiiriorif^ ^r fummam prioris di» 
viia , valorem aequabit quanticatis »• 

Pars 

^) Hte iiterae a,6,^, • • ;. . iignificant coi^cunUs^ prinqaiv recandomy terttom etc. Irteraroaa 
autem exponentes a laeva 1 , 3, 3 . • • • aiquatioms, prunam» fecondaai, tertiam etc Sic verbi 
caiifA ^f fi^condae aequatioms terdom coejGcieotem de&otat» et Viaeqoationis tertiae eoefficieotem 

primofti. 



» 



1» 



Pars pofiericr. Eodf m modo inveniuntur /3, y> Jt*, • • • ^> <^i^^ <^ioi / loco b,e,JL..r^ 
reipective ponatur (ut in 4* Partis prioris s pro a.)» 



Exmpla. 
l) Sit r = 1 et f = «, 



Ergo V = 'w et 



d> Sit r = d et f = j3. Ei^ 



'/ = *4iM -f- ^b^ 



et 



■«=[i:::;]=CT 



3) Sit r = / et f = y- 



V = 'm + 'i/3 -f- 'ry 
Ergo •/ ='!>«• 4- **/3 4- *^V ^* 

V = ^ax -f- ^/>^ 4- '^y 



— «/3^2^ 



• ~ I +2^3i»r I • 1 -f 2fl3At^ 



/3 = 



— V/3ir 






I 



I 






{^^3fl2Ai/ 



:^ 



a^b^c 
—^a^b^e 
-Ma3Aif 
4-3a'^^^ 
— 3a26V 



--ia3ft2|r 
-f *fl^/'^ f ' 1 4^a^U 

•.30«/»/] [— 3fla&ir^ 

Severa folutionis hujus dcmonHratiO nititur in theoria Variaiicnufn, omijjis quidem 
npetitionibus^ id quod^ alia lcrrbendi occafione data, odendam. 

Seholion. Problematis fblutio convcnitcum regulis Crameri {^ntroduetion a P Ana-^ 
lyfedes Coujber p. 656. feqq. Num,L etlL De C Evanouijfement dis Ineonnnes). Easdem Hin- 
j>ENBURGius, iunul cum regulis de eadem re aB£Zox.TO traditis (Bezout Tfieorie gen/rale des 
Equations algebriques^, ampli/Iime pertractavit in praefatione libeili Jtiidigeriani^ cui tinilus tfl: 
Sperineen analyticum detineis cnrvisfecundi ordinls^ ubi etram p. XLV! — XLVllL regula tra* 
ditur datae complexioais permutationes repcriundi , qua h. 1. ({^oL I^ars prior 1« a.) op us eA. * 



§. XXXL 

P R O B L E M A. 

Propojitae aequaiionis : 

exponentes ineognitos c«> 0^ • • f per eoefficientes /ittos^ a,bj e. . .y O/ 6, c.«; 2(/ 93; €•• •. •; 
ct A9 Bt c. • . exprimere. 

S OL v- 



3» 



•S O t. O T X o. 

Secttodum §. XXVflT» podto 115=: i^ 9^3, • •• r, eA: 



(A) 

i'J » 

(a.b) 
i'J = 

(A,B,t;) 

l'J s= 

(a,»,..r) 



i'J« + 

w 

(«,*) 

(«Ac) 

i'J« + 



(«) 

i'J^ 
M) 

(«/6*0 

11/3 + 
(«>&^..r) 



•y" » • '♦ • 



« • « • 



4- <'Jf 
. (») 

+ i'Jf 

+ «'Jf 

(«,©,..90 



Ex his aequationibiu eruuntur ^. XXX.) valore$]iteraruma./3.*,f ^uaefiti. KMtt* 



1) polltofssietfss-Mifit i'J=f'J(«* £rg^ m 

<A) («) 



= + i1:l'J 
(A) <«) 



fj = i'j« + rj^ 

. (a) (0) (a) 
9) pofito rsa«i et j = j3, fit j.j _ fj^- • j.j^ Ergo: 

(a,b) (a^) (a,6) 
« - \_-.|»j rjr l— 1"J «'Jj ^ ■" l-i*J i'JJ ■ l-i'J i'U 

(A,B)(fl,b) («,*)(«,&) (<1,&)(A/B) («^)(fl,6) 

ubi quilibet index pertiaet ad figna involutoria (eriei verticalis fuper ipliun polltae. 

Scholiok* Dignum ootari tioc problema , qui]^ mediodorum vulgarium nulla, qaod 
eauidem Iciam, ad illud (blvendum lufHci^tt, ejusdeni putius fblutio videatur impoflibilis, cuni iu* 
cognitae;)/srM c(, B» "/»*"(■> tco ^ aequatioae {Int ■detenBinaodae, Anaitffif igittic Con.binih 
toria h. 1. uti iaepius, aUis metliodis efEcit majora. 

Sedhacc jani fufHciant, plura tn additameobe. 



ADDI- 



I 



ADDrT.AMENTA. 



f ■ 1 - ^ 

OummaiB li^ffi hactenus 



$ 2. 



* .-■ 



™. ^"Sr !• =""'• .r'!» /«o^u, ™tep,ica„<.„™„ ,„.„ r^, , .;^ 

« fer..«r „ j. «m c,„,^„ ,„^, , +_; ' 

ij f= *"« + *"/3 + ^"v4^/^J^'j f 






M . . . n 



•)H«a 



^ 



«Mc «eqiuitfoiwtii tnctanmfT c 



->t;^ 
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P R O S L E M A^ 

5t<iMMMm repmrejirui infimtM : 
im ^ua I» i£e poitfi mnnrtu qiiilibtt mtiger pojitivus. 



S.a 



I-. V. T I o. 



Stttz 
z 



^ lV>V aV^^V SVV '~' V^x.».3 i.a.3.4-5"*****ii.»...<airti?"*V 



ba^ue &cundum S.».forniulana/*) 



r t — t . +r \ - ^ ^* > 4 ^« 

( '1 ■ ' >*••» I 

Vi.a,3 i.a. 3.4.5 i.»,.(2n+i)y 

irt: fcaindlim fbrmuj^m IL 



n-»4 



nti 



•V 



-A 



•^ir 



-...+ 



iKin^ 



— 'r 



i-aj. ivi.j.4j.;/ i.a.3.4-56.7 ' — i.a-,., (xm.ij^r *" ^H" i,z,\2xvi)'^ U3.7. 



n 



<au+i) 



= C^ 



4 



2« • y*» 






1 

M1 



C O R a L L A R I U M^ 



Multlplicctur pcr .,^. aecjuatio fecjiutm:. 

*) Valorcs litcranim in §, 2. hoc loca funt t ' * - ' 

Jf=»';; «=i^ /3 = i; v=ij <y=j ;.":... 






ia.3j. 



• A 



3 CT 4 ^ 



B =. 



— X 

1.2,3.4.5 



; c = 



1 + 



1.2.3.4.5.6.7 



; o 



i*2*3-4»5>6.7.8.9' 



• • • • • 



<I1»*» ■ » 



sy^ 



3S 



,4. J^t i.-_L4.hZ-4.^jl . . , i ,=• _ 

* • ^~ *a»*** *'7a'* ^ --w I -• '— "^ 



$ 






m 



., j 



(d i ^ l * 



^ij) 



IrtZ^itVt*} 



^ 



h!nc oritur : 



^ Al ? -11. 'i:*-"x" ' . ~ 






^ l*' 



c«« 



l-J«r 



la . 



/ — , ^ • • • ' - *■ — I 

Vt.2.3 1.3.3.4.5 i.2.»(ju+oy 



qttalcric de priori dctracta, provcnit; 
^^ a«"*" 3'" 4" 5" 






• » • 



. Vi.2.3 ..».s.4'5 «.t..(j»t«r 









•\:i 



l^ummam repBrire ferUl Infindatv 



•» • 






.>-^ 



.■• N 



»g«a n mmtrm.tffe poteji quUibet integerpdpvns. 



So t U T 10. 

.» , t . ' .• • • 






ltt<jue fcconduiD $• a. fortnulani i. *) 



■•^ - • 
t 



E a 






"2 



I - ■ 



•) Vdores Ikewmtn tafj. «• We iocof ftmtt x^V? j 






t 
• i 

« • * • 



*. ». 



3« 



[ — *A' -^ • • • } 

ef iccimcium formulam IL 



\ * ■• 



• • t • i^ 



§•5- - 

P E O B L B H A. 

1. 

ImHmre fummaim firiii tnfinitae 

»• ^ 3» ~ 5» ^^ 7* ^ 9" ^ n* ^ 13* ~ 
nbij^iricrajigna valtxty fi %ift numirus integtr pofitivus impof, infertorti^fi ejl par. 

S. O X U TJia.tr 

Sccimdum Eulxrum (Introductio iu Analyjln iujmitorum Lib, L $. 171. et 175) cft> 
poCto — =^sr 

= (,+5i) (,_'!i5(,+£) C-«) G+^) (,-*L)... 

= , _(_i+i+^_A-....qr4!l+_L-_+....) 



4. 



ItA^UC 



mj /?=i; y=t; d=ij — 



» /1» *« »» - . - . :...^ 






1 . — X I 



— ^ ^ » • 



f? 



> 7 






jjn-e ^»- 



^ 



«•< 



( 1 — ^,—,— -^—-1.,...-= — ) 

et iecundum formuliim if» 

^^ "••2 »»i2 »-«2 *2 X t 1 , t n4"^» 



5r- 



—r . --r 



•E 



*2 _ T 



+ 2 = : — I +...+ , — 7- — ^+ ; — r+ > 1=1 — t-' — 1- I— 



ifl quHnu formults figmt fiiperiorB valcat^ fi it <A aumen» impar, fi p«r^ io&riora. 



C Q /ft O U t, A m l V 9U 



Qiiia ($.?.) 



• f . * • ' . * 

, J — ^4. — +. ,— 



,w 



ct 






r * — 1 f ^ 

Vr.a.3 1.1.3.4.5 r.s.|.%.S.6 y 

J II - ^ • . 1 

T.2.3* 1.2.3.4.$* Y*t*3^4*5-A J 



*) Pro hte fciHoet aequitib&e in $. n 






— 1 ■ — ] 



prodft^ 



X ''~i.J8^^~M.3' *^~ x.*.3.V^~ J.a*3.4«^^~x.a.3.4.|.«**'" 



3^2 



.i«f-— f-^4-— 4-.... *c 

• > 5 7 






sr" 



p^i-odit , poflcriorc feric de priore det.acta , 

C-f.->?- 

t — » ^:^ . .5-,, t .n — 

V1-.3 f. 2.3.4.5 M-34.S.6.t ;y 

Ejcisdcfin feriei fuxnma 'Aventa eA $. 4 et 5, uiide iequitur : «^ ' 






') 



= (?-.>j0''i=. i^cfr^ 



. V1.2 1.2.34 1.2.3 4.5.6 J \t.2.3 1.2.34-5 «.»..7 y \ t :M t.*.5l.2«$.4 y . 

"■ ' ' €.6. ' - . . *. 

SCRICRUIH .aUAJlUNDAM SUMMAK PROPQNUNTUR ^tNDEPENOENTES 
^QUAE. TERMINORUM RECURRENTlUM AWXILIO HUCUSQUE 
,.-.-,. 3BXHIBITA SUNT, 

In egregio opcre (l^erfuch einer neuen Summationmethode. Serlin 1788.) P F a f p i u $, 
Vir Celeberrimus ^ cum aliii^ quas inffituit, quaeftionibus graviifimts^ magaum formuit- 
rum recurrcntium numerum trftdidif^ ^uftu^ itiubaftim ieijerum fummae ex circuli lYctifi- 
catione pendentes exprimuntur. Ex iisdem nonnuliae h. 1. deliguntur, quanun fijmmte aretif- 
fimo vinculo cum propofitis ($.3.4.'5) conjunctac, carundem auxilio.iQ fonnulas ijadependenfes 
transfomiantur» > --.-,' 

Sumoiam ieriei irxfiaitae, ubi m nunierus iatcger' puiltivus eO, 



,4._1-4._L4.-L4. JL 

• 2** a*" ^^ 4'"* T^ «■■ 

¥FAFFit7S in. operc laudatoita exhibet; 



+ * ^* ■ 4* "rST 'i' 



• « • 



-ZLs_L— -JL_5: 

i.i.s n"** 



1.2.3.4.5 n««-4 ' ' ' I.2..(2m-l) p» .^» 1.2.3... 



«T^^m 



(im+i) 



ean- 



«=) Nempe figno X PrAFFii *? expfmit futrmani feriei in£nitae, cujua tertnions generalis ea eft 
fuoctio numeri fi, qoae liufc ngao^adjlciturf iic ? n rummae&littaiain vaionini fooctionia x 
quf provennnjt, pofito n — j, 2» 5, ijr. . . . SigM X + n idem notat leriei rim.mam> ip qoa 
terminorum figna..^ l — ) alterxuator (Pf1f|'.. ibi d. p-^. *«X - 



^mmi 



39 



" r 1 — II ^ ' 

( — — >- ^f >••• 1 

V x.3.3 1.3.3.4,5 1.2..7 y 

P/ajUima formula recnrrJt, noflra vcro cft indcpcndcns^ H»cc pracmJttenda crant, ut 
fequcntra intclligantur, ubi Pf. cum numcro adpofito P/aJ/iaui opci w paginam notat. 

u Summa lcnei u^itacSiii (p -f» ^4 ^+^ ^4- • ♦ ♦ . • 

a""* 1.2.3 a*^ ~i.2.,(afn-3) n* "»•^••0™-^) a *'•*♦• (*^-0 a « 






I ■> »• ^ — r — — - f ♦ • • 1. 

\^i.i.3 t*2,3»4t5 1.2.3.4- 5-^-7 ».2, 3... 9 / 



n. Summa icrici iofinitae Sin Q — 1 — 



Sin 2 tp I Sin 3 (p ^i» 4 (p 



.ua'i 



f 



=<b24- •—- ^2-4 — - — l- • • • •+- — — r4 ^ — -^- 

^ _L_ij»»-» i.«,3 _Ln"»-» • * i.3..(iin>.3) J_n'_!_i.a..(»iii-0 a 



(Pf.8. 



f\' 2«.»'* •' • i.i.j'^ j,»»-!'' •"* T^ j. i , . (iin-s) \ a'^ "' 3_i.»..(»m-0a ^ 

r "■ » ■■ * - - ■ ' ■ ' >• • • • • • • 1 

Vi.».3 1-2. 3. 4-5 I.2.3-4.5-6.7 * J 



III. Jyumma kriei infinitae Ccs 4- ^ •4-'-^ -^ + ' ^^ •+-.•.. 

2 3 4 - 



0' 



n '•* n 



* 0*» 



<p" 



.l-4-JLi^!! 



— i.2.(2m-j) li» • i.a..(am-i) 2 — ft *.»•• 






— ijTT -— « jTT +----xri::(;;ii''^'J'»+-rr.(ij;::o"7-i-7;xi^ 

f , , — — — — ; — > • • • • 1 

\i.3,3 i.a.3.4.5 I. ».3.4.5.6.7 y 



(Pf. I?. 



($3. 



IV. Sum- 



» 

« • 
• • 



- • • •• 

• • • • 



wmammm 



„, c /....-.. -, Coi 3 , Cot 3 O) Cor 4 B , . 

IV. Sumnia fenei inhojtae Cos (b —4 — --2- -t—.f 

, a"* • 3*" 4*" ^ 

PttOBLI^UA« 

Summam reperin feriei imfinitae 



f » jfw « wmerus^ efi inUger pojltiuns. 

S O t U T I O. 

Pfaffiana tnetfaodo Cofiaus wcuuiu <Pi 3 ^» 5 ^> • • • fi^I^antur in ferics xnfinitjis, cae 

inuliipliccntur refcecdvc pcri; — — zr-/' 4" ^^ ' ' ' ^ti^^le factorcs uutncraton ct dcno- 
'^ - 3 5 

tninatori fingulorumtcrminorumconniiuaes cxtinguantur,'terniini ipfi iccunduinpotentias arcus^ 

dispouantufy et coefHcientes dtgnltatum ar cw ^ m fijmmas coliigantur prodibit auxilio $• $* ilimma 

fcriei propoCtae 

— » J^«..T^» •'4-11.. ~'''4««.»..(,mH)X*%'>.i..(»m-.; 

1 I.* t.a.3 i.a.3.4 '.3.3.4-5 y 

(Confcratar PEAFrjxJs j. c. X. 3. p. 39. fei].) 



^. 



§. 8. 






^* • • '¥* 4t O B I. E' M 4A» 

Summam reperift ferm infmitai, in qua mrnunierui eft integer pofttivut i * 

^ S;;i i» #^ -4-. -^— —r : — ♦-♦••. 

* 3 5 i^ 7 

''S o L tr,T i^o. 



Slnus fblvantQr in feries infiintas, caetera^e agaDtur uti $. 7. prodit luouna quaefita : 

(—X i 1 —1 X • 

I 1.2 i.a.3. i.3,3.4. y 

(ConferaturPrAFrius L c» X* 5*p. 41.) 

Eadem methodo» quae §. 7. etg adhibitae{l> (td auxlIioCoroliarH^.^.eruitntur (ummae 
ierierum lequentium, in quibus m numerus-cft intcger pofitivus : 

Siii 2 Sitt 4(p , Sin 6 • 1 ^ ; ^tj'" /• . i >. ^'"-' /^' 

^r^--;^+-^-?— ^O-^O^-^pi^- 0^7->'^^'^^+-- 









(am-i-i) 



9fn 



— V^ ^y 3» 1.2 ;.(««-«) "7-1. a.. 
ubi ad iiKlicem j^^ ^ , ! ,.--^ figna invoiutoria rcferuntur. Eft eimn 

* * V^ 1.3.3' i,4>3,4»5 i.2.3.4»5.6.7 y 

fecuntlum EuLtRUM (Injlitt. Catc. Diff. P, 11. §. 185-) 

I •_ 2'™ 4. 5*« — 4*^ -f 5« ~. . . . = o 

Hoc itaqiic loco ferilrum trigonomctrlcarum fummis, fublato oiT^ni (crniinorum re- 
curfu> can»us patct latiflimus. 

^ F §• lo- 



•i^ 



m 



Proiuai txfattorlbus num9ro infmtis^ ficimdum potmtias variahiSf x ortiifiati^ 

3f X X • **' 

0") 0""^)0~^) ••*'.=«- (A*+ii^-fc*»+... ..+»«"4-.. o 

invenirt coefficuntm quemHbet a prioril^ in^endentir. '* 






• « 



EilliaQjj^a $k:uhduin ^» 2» et formulam Hf«. 



= — ( — t- ^H h —+-••; ==s 



atque 



- * 

I i.a. • i.a.3 — i.s..»iii — i.»..n 

(a a '^ a « ^ ^ 



itadtprO^» pofitaB=:i, ^h 3» 



♦ • • 



^ 



a. ,a if a ■ if . tt 

A=-r— ^J ,=-_-£-——_—.; c s=r ■ — -— — --f 



-1 

- 



Quodfi^ iia ae<]uatione ^ a^ fiibfiituatur 
rpro «> ^» V, J, #, ^'••let/p'"'* "'. *' \ ^» «' /'••l<^(w. 

(1 - «)- (i-fa*)--0+^»)+*(-- **)''(i--«)*^(i+«)*' . . •= I -* (aj^+ 8^»"+ 
i numenu («ctonim fetnper efl psir, (Ive {!t iufiottus, Hve fixiitus. at^ue fit: 

-r = 3 •[a'*'«. — i"*' iS + «"-'y — <r-'<l + »] 

"•£=0 

* . * Hinc 



j::jii 



i^»i— >W»»l!»M— I " 4) 



.«>* m-r 



Hinc provcnit: 

m-t ni*t m 






e"A 

fr*B 






1« 

f &pcriora figoa -}* et -nA^A valent^ fi « Bomerus eA impart 
in cpa certia formula J ' 

^ [inferiora • — ct — 6"B, fi « cft par* 



^^ ^ 



PltOBJ.KJMLAi^ 

Invmre valoref feeuuctttm pottntiat quantitatir xSgefiot prodaetorum, quae /tquuntur : 

•> (.T+i>' &J ■ (+?;) & ■■ •••=-(''H-.--+c^...+Hx-...) 

J 

Sl O L U T I O. 

Secundum §. ii. **) eft in producto i) 

.<e. — «rc-.* ^^«3<fi , Sini0 Sini(f> - • ,' 



I 

I 



Ui 



-» -» 



•) Scripii bJ. ti^JV^pro n"^#tc. quod hoc compcndio tmlfo obfcoritaa nafciton. 
•*) Eft fcilicet iil $. 11. intuitn prioria prodacti ^ . 

a = Sin/pi 0=zSin2(p\ y=iSini^*y^.^ fl=:i}i =— > r=: — ; i=:r — ; ►*- 
intoita pofterioria 

3' S 7 



» ^» 



in producto 2) 



4 



^inHt I «im.i - -sm.i i ■' 

cum vero hanim ferierum fummae cognitae fmt ($. 6.U.et$.7.), fimtil utriuSque feriei coeiFidciM 
quilibet indep^rideitter erui poteft. Jnvenitur : 






• . • « 

§.15. 

Ex aequatione 

(i — orv) (1 — AAr)(i— r;f), • .(i-- rjjf)=ri — (a:v4" BA,^-f-^*'^+*' •+N^-'^?f' ^^0 
tfcquitiir feciindum §♦ a. 

(a, b, c, . ^". Nj 

ir. , "s=rsA4-'"2B-|-....+'rN+nN =:fl"4-i''-ff''4-...4-r' 

I i.a • 1.2.3 -Ui.j..m » J-.i.a..ii *" 

Oliodfi ponatur 1 — (a^ -f" ^' 4"* • n'^^) == ®' ^*""!- ^» ^^ ^ • • *^ 5 ^unt radiccs acquationi* 

• ■ ^ 

uiquay= — (*) ct formularam proppruarum prima ct fecunda cxhibcnt fummam radicum 

aequa- 

fofitojfsz— ; (t— -)(i )..(i-~)=i_(.^-|-^4...4-iL)=:o 

■ ■ y. y y v y y' ^y 

five C' — )( )..(^— )=i-(— f--H-..4--):^o . 

V y y y y 'j 

et fi haec acqaatio rcnkipUcetor per y». 

(y-«)(y-i)..(y-»') = !/'— [A/^-isy.r-J-Rj,»]^^ - 



' «If 
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acquationis hujus ad potcntiam «tam elcvatarum} altcra quidem indcpcndentcr, altera vero, 
NE^oTTONr, BAERAiANiffi, Kaestneri, EuLKRi, TEMPEtHOFir, aliohimqutf Aualyflarum 
cxemplo *), fnfenis praecedentibus cadiottmpotenlMS*-, 

De tertia formula nnum moneam : Exhibet ca valorcm coelficiientis i^> fed coiulat, . 
eundem aequarc ntam ciaflem onuiiumcomplcxiommi rite ordinatarum indicis, (a^ b, c, * ^ * f)? 
in quibus ilngulis nullumclemcntumbis vel iaepius occurrit, (KAESTNEKL-/f//a//^/ endL Grdjfen 
$.324,) i.e.wtam clsStcmCotfibinationumJlmpriciiir^ hidicis [a, b, c^ i, .. . Ir) et omi£is quidsm' 
rfp^//7io/ii^w/ **)> quamHiNDENBURGius, Ftr CeUberrimus, hoc notat figno : 

• • ^v • 
{a, b; c, ...r) 
Itaque, duplict valore cocfficicntis n invcnto, hacc prodit rclatio :* 

ij 25: 32 «Sv 

♦) Thcorema, .^Qod fornula "2 = ""2a -f- ""^Si -!-•♦♦♦ 4*'^^ + "^ exprrmltur, Nkvvt^j- 
if\js(jirUhmitka Univer/atis in fine capifis de transiHutationibus aequationump. 191. Eiiiionis . 
s' Grave/andinae)pTopo{iiit,(ed lnxllafli ejus demonflrationem» Kazstservs^ f^r lUuflriSy ilTui 
dcmonftravitt afferens fimul «lia^quae pertinent ad hoc theorcma {Anakffis endUehir Grofsen 
S« 75i> JSM//riaMx hQJor theorematis demoBftrationeSy Michbx«ssi7^ Fir Celeberrimus ^ iuad- 
dltameDtis fols ad Euleri IntroductiottefH in AHaiy/m infinitorum colkgit (Zujatzr :&umioten^ 
Capitel des ijlen Bucks)* 

^^) In tabula adpofita Combinatioatuii fimpliclter, indicia (flfb^Cyd^ e') et omifiif quidem repetitioni^ 

f) = tC baSydnarum vicinaram clailliim pofterior ex priori oritQr, li 

qaaelibet prioria cladia compiexio anteiDdltis elementa, no*' 

viilimumipfiiis elementam infeqaentjt» faceeifiveponitar»at<. 

qne ita complcjibnea ordinantur, Qt qaaeinidemdeiiDQatele- 

mentumi eadem in ferie verticallcoUoceiitar.. 
ab$ abd abe\ 
acd ace\ 

t^ bceV ' — ^: 
hde\ 
cdej 



« b 


c d 





ab 


ae ad 


ae' 




ie Bd' 


be 




' cd 


ce 


■ 




dei 



abcd abctx 
aMe\ 
acde r — ly 

bcdi] 

eAcdi — ^ 



4« 

y 

PRPSX.EBCA. 

"Dttltt aequathnf 
[f- (m»4-k»)]"[i— (a*4-aat^)]*=:f-(3x+4*»i4-C3p34- Mt4-|- . , . .) 
,rep«rirt expottitttet e$,liet eotjtcietttet c,D^, ,... 

S O I, U T I O. 

/'flT/jrrior.Eft |ij = t |ij = a t«3 = 3 

i»J = 3 t^J = 8 t»I = 17 

• l»J = 4 i^J =» 20 t3j = 63+ 3c 

• i4j =7 i4j — 56 t4j = 357-fxac -f; 49 

(1,0 (a,a) (3i4»c»d) 

Secunduin $.XXXI. reperitur: 

(3»4)(3i3) (i»0(a»a) . Cm)(3i4) («»«)(»,») 

Parf pofierhr. Secondam ^XXVIIT. 

t3j = — i3j5 + *^J4> hoceft: 63-^-30=- 4.54-80.4 
(3,4.t:) tnO (3.a) 

ex qua aequatiocc eruitur C = — t. Secundum eundcm $. - . 

undc «eqtutur : i>=: — 14. 

Eadcm ratione yalor relicjiionim coefficicntium e, r» c. ♦ . fiiccefllvc invenitur. 

His iicet |>aacis exempiis rclationum (upra$. XXVlBt(e<j^,propofitJK|iim ufus apparcbit 
jibcrrimus. 
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